
1 
 

1, 2,k k 

1k 2k



2 
 

 2 41( ) 1xf x x e  



3 
 

 22( ) 1 xf x x e  



4 
 

 1k

 

4

11 1k e 

44 1

21 1 ek e
  

44 14 1

31 1
eek e
   

4 1

11 1 ,nk

nk e n


   

 

4...4 14 11 lim 1 : 1
ee

n
n

k k e
  


  

1 0.99043948218276239951...k 

 

 1 1 0f k 

 2k

 

2

12 1k e  

22 2

22 1 ek e
   

22 22 2

32 1
eek e
    

2 2

12 1 ,nk

nk e n    

 

2...2 22 22 lim 2 : 1
ee

n
n

k k e
  


   

2 0.79681213002002004616...k  

 



5 
 

 2 2 0f k 

 

 

  

1

2 2 2
0

arcsin 1

1 1 1

x k x
dx

x k x
 

 


 

  

1

2 2 2
0

arccos 2

1 1 2

x k x
dx

x k x
 

 


 

  

1

2 2 2
0

arccos 11 1 1
ln 1

4 1 1 1 1 1 1

x k xk
dx

k k x k x

   

   
    



 

  

1

2 2 2
0

arcsin 21 1 2
1 ln

4 2 1 2 1 1 2

x k xk
dx

k k x k x


   
   

    


 

  

1

2 2 2
0

arccos 21 1 2
ln 1

2 2 1 2 1 1 2

x k xk
dx

k k x k x


   
   

    


 

arcsin 1

22
0

1 sin

1 1 sin

k
x x

dx
k k x

 




 

arccos 2

22
/2

1 cos

2 2 cos

k
x x

dx
k k x

 




   arccos 2 arccos 2 arcsin 2
2

k k k


     

 

 arcsin 2

22
0

1 1 2 1 sin
ln 1

4 2 1 2 2 2 sin

k
k x x

dx
k k k k x




   

   
   



    22 2 2
0

1
arcsin

11 1 1 1

x k x
dx

xx k x


  
  

    


    22 2 2
0

2
arccos

11 1 1 2

x k x
dx

xx k x


  
  

    




6 
 

   

21/ 1 1

22 2 2 2
0

1
arcsin

1 11 1 1 1

k k
x x

dx
k xx k k x


  

  
    



   

22/ 1 2

22 2 2 2
0

1
arccos

2 11 2 1 2

k k
x x

dx
k xx k k x


  

   
    



   

1 1

2 2

0 0

1

4 1 1 1 1 1

k y
dxdy

y k y k xy x
 

  
 

 1k

  42

1 14

1 1 4
, 1 lim 1

2 4

n

n

x

n n

n nx n
n

x x e
x x x k

x e



  

  
   



4

1 11 , 1 lim 1
1

nx

n n
n

n

e
x x x k

x






    


 1 12 sinh 2 , 1 lim 1nx

n n n
n

x e x x x k





   

42

1 1

1 2
, 1 lim 1

2

nx

n n
n n

n

x x e
x x x k






  
   

 42

1 1

6 ln 1
, 1 lim 1

2

nx

n n

n n
n

x x e
x x x k



 
   

 2k

  2

1 12

1 2 1
, 4 / 5 lim 2

1 2

n

n

x

n

n nx n

x e
x x x k

e




 
    



2

1 12 2 , 4 / 5 lim 2nx

n n n
n

x x e x x k


       

1 12 sinh , 4 / 5 lim 2nx

n n n
n

x e x x x k


    



7 
 

 1 1

7 3
ln 1 , 4 / 5 lim 2

4 8
n n n n

n
x x x x x k


      

 1k

1 1 4
1 17

4 4
k

I


   

2

2 4 2
0 4 4

xi

xi

xi xi e

e
I dx

e e e



 


 


 2k

 21
2 1 2

2
k LambertW e   

( )LambertW x

 kr

 
 

1/3

1/3

1 4 2
19 3 33

3 33 19 3 33

kr    



   

  

 

  

1 1

2 2 2 2 2 2
0 0

ln 1 arcsin arccos

2 1 1 1 1

kr x krx x krx
dx dx

kr x kr x x kr x



 

   
 



8 
 

 1( )f x

2 41( ) 1zf z z e  



9 
 

 2( )f x

22( ) 1 zf z z e  



10 
 

References 
1. Abramowitz, M. e I.A. Stegun, Handbook of Mathematical Functions, Nueva York: Dover , 

1965. 

2. Erdélyi, A., W. Magnus, F. Oberhettinger y F.G. Tricomi, Higher Transcendeltal Functions, 3 

vols. Nueva York: McGraw-Hill, 1953, 1955.  

3. Gradshteyn, I.S. and I.M. Ryzhik, Table of Integrals,Series, and Products. Seventh 

edition,Edited by Alan Jeffrey and Daniel Zwillinger,2007. 


