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“UELJUDS PROPRIETES DES MEDIANES

Cet article généralise ceratins résuliats sur les nédianes (voir

(1} p.97-99). On appelle médianes les segments de droite qui pas-

sent par un sommet du tricaslec et partagent le c¢B8té onposé en n

parties égales., Une nédiane est appelée d'ordre i si elle partage
.

i
le cBté opposs dans le rapport i/n v
Pour 1£in-1 , les nédirnes d'ordre i (c'est-a-dire AA,,BB, et
CCi) ont les propridtés suivantes

1° Avec ces 3 scgmenis on peut cons-—

truirg un triapgle. >
2° |Aat® +IBB.{° + joC tC -
5 1 i i
i® — i.n 4+ n? ( 2 .2 2. el
= a +b +c ),
n?
Preuves.
— —_ - -3 1 =3
A, = AB + BA, = 4B + = BC (1)
— — — — B\
' _ d & - f‘\ i Cr:
BB, = BC + CB, ¢ +=ca(2) B;
- = — - i -
CC, = CA + AC. Ci + = AB (3)
i i = n
En additionnant ces 3 relations, 11 vient :

—3} - g i+n T g A AN
AA. + BB, + CC. = —= (AE + BC + Ca; =0
i i i n
donc les 3 nddianes peuvent 8tre les cotéds d'un trisngle.
(2) Fn élevant au carré les 3 relations et en faisant 12 somme
on obtient

2
2 2 ‘2 2 2 2 i 2 .2 2
’AAi’ +'BBi‘ +‘CCi' =2+ 4o v (2%+b%+c%) +
v = (2 4B.BC + 2 BC.CA + 2 CA.AB) (4)

~

—> 2 2
Puisgue 2 iB.50 = - 2 ca cosB = b =c -a (th. du cosinus) ,

en reportanrt ceci dans 1a relation (4) on a la relation cher-
chée,
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