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Quelques propriétés des medianes



,·JJEL"'i.U:SS ? rtOP J:liETES DES HEDIAl'JES 

Cet article généralü'e ceréltins rés-:ll t "tts sur les nédùmes (voir 
(lJ p. 91-99). On appelle nédi:::mes les segments de droite qui pas­

sent pqr un sommet du triL',n.s-le et p8vrté'tgent le côté o::;posé en n 
parties ég,:tles. Une néëiiane est 2.ppelée cl' o,cdre i si elle part2.ge 
le côté OPPOS'3 da.l1s le :r:'2.p)Ort i/n. 
Pour l~i~n-l ? les nédi2..l1es d'ordre i (c'est-i',-dire AAi,BBi et 

CCi) ont les pro:;Jriétés sui',T?ntes ~ 

Avec ces 3 segments on 1,e1.:t cons-
truir~ un ~ri~gle. 2 
1 A.4.. ! + l ,'jB. 1 + 1 CC. 1 = 

l' 1 l' 
.2. 2? 2 2 l - l.n + n (-' -) 8 

? a +0 +c . 
n-

Preuves. 
~ ~ ~ ---) i~ 
j'ili, AB + BA. AB + - BC (1) 

l l n 

Bit B~ + ci. B6 + i ct. (2 ) 
l l n. 

-, ~ -' 'i --\ 
CC. = CA + AC'. Cf: + - AB (3) 

1 l n 
En ad~itionnant ces 3 relations, il vient g 

-l ~ ---7 i+n.;~ ~ ~ 
AA. + BB. + CC. ='- (l,B + BC + CA) = 0 

l l l n -
donc les 3 nédia!".es peuvent être les côt és cl 1 un tri,~ngle 0 

( 

(2) Fn élevant RU carré les 3 relatio:çls et en f:üsant la somme 
on obtient 

2 2 1 '2 2 2 2 i
2 

2 2 2 
, AAil +1 BBil + CCiI = a + b + c + ~ (R, +b +c ) + 

. ---7 -} -} ~ ~-; 

+ 2:. (2 AB.BG + 2 BC.<CA + 2 CA.AB) 
~4 2 2 2 

Puisque 2 AB.BG = - 2 ca cosE = b -c -R (th. du cosinus) , 
en repor·tar..t cec::' ci::-Jls la relation V~) on a lu. relqtion cher­
chée. 
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