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UNE APPLICATION DE LA GENERALISATION
DU THEORM DE CEVA

Théoréme :Soit un polygone A1A2"'An inscrit dans un cercle. Soient

s et t deux naturels non nuls tels gque 2s + t = n. Par chaque som-

met A, passe une droite d. qui coupe les droites A, -4, 9 eoo 39
i i i+s i+s+l

Ai+s+t-1Ai+s+t aux points ﬂi,i+s’ ..e s Irespectivement Ai+s+t—l s
et le cercle au point A!' ., Alors on 2 :

n i+s+t-1 + n

I ! 7‘9! .

‘ ] ‘ MijAj = ‘ ‘ HiAi s .

—_ —_—

i-1  jeies iRia i-1 % et

Preuve :

Soit i fixé.
1°) Cas od le point 4, .  se trouve 4 1'intérieur du cercle s’
i,i+

On a les triangles A M. . A,
ii,i+s i4s
o .
et Mili,I+SAi+s+l semblables,

puisque les angles M. . A A,
igi+s i i+s

et M, . A, ! d'une nart
igi+s 148+l 1

et AM, ., A, et A, M, . M
i i,i+8 1+S i+s+1 1,;i+8 1

sont &gmux. Il en résulie que :

M, . A, A A,
(1) ii+s i o __ii+s

M, . A, A,

i,i+s i+s+1 iTi+s+1

De manidre anslogue, on montre gue les triongles i, | 4 A,
igi+s i"i+s+l

M, . A ' sont semblables, d'ol
i,i+s i+s i
A4 . A, A A,
i,i+8"1 i i+s+1 - . .
(2) = . On divise (1) par (2) et on obtient ¢
M, ., A, MYA,
isi+s i+s iTi+s
.M, . A, YA, A A,
(3) i i+s i+s ii+s ii+s
= Y °

M. . A, MYA, AL, s
1,1+ i+s+l iTi+s+l i7i+s+1
2°) Le cas ol Mi S ts est extérieur au cercle est similaire au prmier,
b
parce que les triangles (notds comme au 1°) sont semblables aussi
dans ce nouveau cas. On a les mBmes raisonnements et les m@mes rap-
ports, donc on n pussi 1la relation (3).
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Calculons le troduit :

i+s+t~1
- M. A,
’ o i -
.. M, k.
j=i+s 13 3+1
i+s+4-1
T [ WIE Yy
= } ——— _"_l_._ -
.. ATA ALA
J=1l+sg i73+41 i 3+1
MPA, YA, MYA,
o —dedES_ 1 iestl LI its+t-1
- bl e o L Tem————
JE R A STy are A
#.A, dloa, MA,
iTi4s+]l i Tigse2 iTi+s+t
AA, A A, LA, - -—
i i+s 3 i+s+l iTi+s+5-1 Mia. A A,
. — coe = TPits o Tifiss
AA .t"E.,;ﬂi, AA y
17i+s+1 TiTi4s42 i i+s+% WA |

YA, A A,
1 i+s+t i i+s+t
Done le prcduit initial est 5gal 3 s

n

n
MY LA A A, M'A,
iTi+s i7i+s ii+s ,
i ° =
.. \M'A, A4 , . ML,
i=1 171i+s+7% 1 i4+s+% ¢ 1=1 1 i+s+t
pulsgue :
n
A A A £\ A ! A \
AL A, AL A VY A A A Iy
ii+s _ 171+s 2 2+s s 2s s+l 2s+1
- - *ooe L] *
. o ALA, AL Ak A A A
i=1 "i%iss+t 171 +s+% 2"2+s+t  ° s+1°1
A ; - A \ A A
A A A A A R A A
S+2 2542 s+t n s+t+171 setr2 Pa n s -3
— B > [ ] LI B ) -
A A A A A A A A A A
542 2 s+t s+t+174 41 s+t+275 42 n s+t

(en tenant compte du fait que 2s + t = n).

a

lﬁg.cauzs 1 inscrit dans un

cercle, et gue dv chague sommet A, on trace une droite d. quil coupe
1 1 -

Conséguence 1 s Si on =2 un nolygone A

le ¢Bté opnosé A, A, en M, , et le cercle en M! , alors :
n 1+s=-1 1438 i i
' (&)
M.A, MIA,
i i+s-1 i i+s-1
—LFS=L
. o LA, . MYA,
i=1 iTi+s i=1 1 1+s A+l
En effet pour ¥+ =1 , on 2 u impair et s = > -

Si on fait s = 1 ds te consiyuence, on retrouve la note mathidma-
tique de [ 1] , pages 35-37.
1

4pplication : si dans le thiordme, les droites di sont concourcnies,

on obtient



I
MIA. S
i di+s o (_l)n
i=1 i"i+s+t
(pour cela, voir [21).
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