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UNE GENERALISATION DE L'INEGALITE DE HOLDER

On généralise 1'inégalité de Holder grfice & un raisonnement par
récurrence, Comme cas particuliers, on obtient une géndéralisation
de 1'1neg511t\, de Cauchy-Buniakovski-Schwartz, et des applications
intéressantes.
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Preuve : Pour m = 2 on obtient justement 1'inégalité de Hélder,
qui est vraie. On suppose 1'inégalité vraie pour les voleurs in-
férieures strictement 2 un certain m. Alors :

nom_ n_,,m-2
>0 o3 ((, , <k>) (2D <m>)) <
i=1 k=1 i=1 \\ k=1 N
=2 n . i n 1
/ ( ! | ( §— (q(k} )k) p;:) (> (Q(n—l) (n)) )p
A » ° 4
N\ k=1 Viontt \fzp ' ! *
~ 1 1 1 1 .
od -p—1-+-zz+...+pm“2 +;=1 et p>1,1\(h\<m-—2, p > 1
= i ( Utl'%— i(( thi—
. (-n_l)) (m) ( m))) > 1/ - ) ) 2
mais (,, a) - 2
2 () VA 6 ) R )
ol %—1 +7‘;1—2 =1 et t1> 1, t2> 1. I1 en riésulte
S RIS /“E‘u’”‘?’l?
m=1)\" 7/ (m)\* m-1 Amjyr o2 2
S (YR (3 YR (o)
i=1 i=1 \ i=]1
avec ;3']{;_ +-T% :% .
lotons 1t - 72) —et pt,. = Donc . + +-l— =1, et on =
R ns pt =p pt, = . Y b o o s ,

pj>1 nour 1\<j m : il en résulte 1'indgalitd du théorime,
Remargue ¢ Si on pose pj= m pour 1 {3 (m et si on £léve 2 la puis-—

ance m cette indégalité, on obtlen‘b une géndérnlisation de 1'inége-—
llte de Cauchy-Buniakovski-Schwartz :
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Application ¢ Soient les réels nositifs 2y a29 bl, b29 Cl’ 02°

ilontrer que :
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Solution :
Utilisons le théorime antlricur. Posons p1=29 p2=3S p3=67 il en
ddécoule que :
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