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Constantes Matemáticas , Números Metálicos 
 
 
Edgar Valdebenito V 
(2005) 
 
Resumen. Se muestran fórmulas que involucran los números metálicos nφ  y algunas 
constantes clásicas, como son : la constante π , ( )ln 2 , G (Catalan) .En algunas 

fórmulas aparece la función zeta de Riemann ( )xζ . 
 
1  Introducción 
 
Los números metálicos se definen por: 
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n
n n 4 , n

2
φ + += ∈  (1.1) 

 
y satisfacen la ecuación: 
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n nn 1 0 , nφ φ− − = ∈  (1.2) 
 
Algunas representaciones para nφ  son: 
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 n 1 n 1 n 1 ...φ = + + +  (1.4) 
 
 

 ( ) ( )2 2 33 3n n n 1 n n 1 n ...φ = + + + + +  (1.5) 

 
 

 ( ) ( ) 42 2 2 2 24 4
n n 1 n n 2 n 1 n n 2 n 1 ...φ = + + + + + + + +  (1.6) 

 
 

2  La Sucesión Generalizada de Fibonacci 
 

La sucesión generalizada de Fibonacci  { }n,ku ,n ,k 0∈ ∈ ∪ se define por: 
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n 4
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 (2.1) 

 
recurrencia para : n,ku

 
  (2.2) n,k 2 n,k 1 n,k n,0 n,1u nu u ,u 0 ,u+ += + = 1=

 
la sucesión  satisface la relación: n,ku

 

 n,k 1
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u
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3  Fórmulas 

 
3.1. Para , se tiene: m∈

 
 m

n m n mA Bφ φ 0− − =  (3.1) 
 

 1 1A 1 , B 0= =  (3.2) 
 

 m 1 m m m 1 mA nA B , B A+ += + =

1

 (3.3) 
 

 2 2A n , B= =  (3.4) 
 

 2
3 3A n 1 , B n= + =  (3.5) 

 
 3

4 4
2A n 2n , B n 1= + = +  (3.6) 

 
 4 2 3

5 5A n 3n 1 , B n 2= + + = + n  (3.7) 
 

3.2. Para , se tiene: m∈
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n,m 1 n,m n,ma na n 4 b+ = + +  (3.9) 

 
 n,m 1 n,m n,mb a nb+ = +  (3.10) 

 
 n,1 n,1a n ,b 1= =  (3.11) 

 
3.3. Para , se tiene: n∈
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3.4. Para , se tiene: s 0>
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3.5. Para , se tiene: m∈
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3.6.   
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3.7. 
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3.8. Para  , se tiene:  n∈
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3.9. 

 

 ( )1 3 5 7
1 1 1 1 3 1 1 3 5 1ln ...
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 (3.27) 

 
Para , se tiene: n 2,3,4,...=
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3.10. Para  , se tiene: n∈
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3.11. Para  , se tiene: n,k∈
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3.12. Para  , se tiene: n∈
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3.13. Para  , se tiene: n∈
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3.14. Para , se tiene: n∈
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F  , es la función hipergeométrica 
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3.15. Para , se tiene: n∈
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3.16. Para , se tiene: n∈
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3.17. 
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3.18. Para , se tiene: n∈
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3.19. 
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3.20. Para , se tiene: n∈
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( ) ( )dx ln x
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3.21. 
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