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Resumen. Se muestran formulas que involucran los nimeros metalicos ¢, y algunas
constantes clasicas, como son : la constante 7, In(2), G (Catalan) .En algunas

formulas aparece la funcién zeta de Riemann /().

1 Introduccién

Los numeros metéalicos se definen por:
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y satisfacen la ecuacion:
#-ng, —1=0 ,neN (1.2)
Algunas representaciones para ¢, son:
#, =n PR S (1.3)
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¢, :\/1+n\/1+n\/1+... (1.4)

¢n=i/n+(n2+1)§/n+(n2+1)\3/n+... (1.5)

&, =‘{/n2 +1+ n(n2 +2)‘\1/n2 +1+4 n(n2 +2)\4/n2 +1+... (1.6)

2 La Sucesion Generalizada de Fibonacci

La sucesion generalizada de Fibonacci u,, ,ne N,k e NuU{0} se define por:
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U, :M ,k=0,1,2,3,... (2.1)
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recurrencia para u,  :
Upke2 =NUpga1 FUp s Upg =0 Up1 = 1 (2-2)

la sucesion u, , satisface la relacion:

Jlﬂ%z% neN 2.3)
3 Formulas
3.1. Para me N, se tiene:
' — Ay — B, =0 3.1)
A =1,B,=0 (3.2)
Ani1=NA, +By  Bpi = Ay (3.3)
A,=n,B,=1 (3.4)
A;=n?+1,B;=n (3.5)
A,=n®+2n,B,=n?+1 (3.6)
As =n*+3n%+1,B, =n®+2n (3.7)

3.2. Para me N, se tiene:

¢I’|;n = : 2’m (3'8)
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an,m+1 - nan,m +(n +4)bn,m (3-9)

bn m+l =mt nbn m (3.10)

an’]_ =N ,bn’]. =1 (3.11)

3.3. Para ne N, se tiene:



In(¢,)= 1 gx 3.12
(%) ;[ X% +1 (12
|n(¢n):_[ Dy (3.13)

> XVyn©+X
n;d 3.14
4¢n 2 n(dn)= £x+ X2 +4 ’ (314
In(4,)= | ——L—dx (3.15)
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etn(a)= [ 22N, c10
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3.4. Para s>0, se tiene:

nzll”s - 2 £(s+2) (3.17)

3.5. Para me N, se tiene:

T _tan-l L C -1 &,
Z—tan [m+¢n]+kz_1:tan (2+k(k—1)+(2k+2n—1)¢nj (318)

3.6.
<l _ - £(2n+2) 319
nz_lln@n nz_; 2% ( n' 2n+2) 419
3.7.
© (_1)n—1 © (_l)n—l
2)=>" Py (3.20)
n=1 ¢” n=1 n¢n



3.8. Para ne N , se tiene:

0 (_1)k—1

¢, =N+
k=1 un,kun,k+2

3.9.

;13 1 135 1

Para n=2,3,4,..., se tiene:

1 + ...
3.2 2.45.25 2.4.67.27

2 6
In(;zﬁn)zln(n)+l 2° 132 4+1:352°

22n> 2-44n* 2-4-66n°

3.10. Para ne N |, se tiene:
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T _ 2X—n d
Z_ X
4 -(!‘1+n2x2—2nx3+x4

3.11. Para n,k e N , se tiene:
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(3.27)

(3.28)

(3.29)



u u
n,2k < ¢n < n,2k+1
un,2k—l un,2k

3.12. Para ne N , se tiene:

00(22k_) o
2 ZZkl T
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3.13. Para ne N |, se tiene:

i[eqﬁn/k_el/kq}n_\/n + J \/n—+z nkéV

_n+1+2z( kl) f
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3.14. Para ne N, se tiene:
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g =N NEepl 2 g1
T2 2 27" (n+2)

F , es la funcion hipergeométrica

pk lp1=0

(3.30)
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3.15. Para ne N, se tiene:

S

72'2 Z.O: ( —-2n+2k-2
L= n—-k+1)¢

6 n=1 k=1

3.16. Para ne N, se tiene:

oo (_1)k o2k+1, 2
Gt e
k=0 (2k+1)(\/n2+4 +\/n2+8)

3.17.

3.18. Para ne N, se tiene:

1 o ¢n—k B o (_1)kfl¢n—2k+1
Z _\/n2+42— n2+4Z1

k=1 Unk k=1 1_(_1)k ¢n_2k k=1 _(_1)k_1 ¢n_2k+l
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ke Unk k=1 _(_1)k 4,7 k=1 1_(—1)k ¢, 2

3.19.

S J) IR 3 S

o s UnkUnke2 07 4oy Ykon—k+1Uion—k+3
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o s UnkUnke2 07 4oy Ykon—kaUion—k+3

iw —?\k—l :_2¢n1—n[l”(_¢”)_l//(¢_lnn

v (X) :%Inf(x) , €s la funcidn Psi

3.21.
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