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In acest articol scoatem in evidenta axa radicala a cercurilor Lemoine.

Amintim pentru inceput:

Teorema 1.
Paralelele duse prin centrul simedian K al unui triunghi la laturile
triunghiului determina pe laturile triunghiului sase puncte conciclice (Primul

cerc al lui Lemoine).

Teorema 2.
Antiparalelele duse prin centrul simedian al unui triunghi la laturile
triunghiului determina pe acestea sase puncte conciclice (Al doilea cerc al lui

Lemoine).

Remarca 1.

Daca ABC este un triunghi oarecare si K este centrul sau simedian,
atunci L, centrul primului cerc Lemoine, este mijlocul segmentului [OK], unde
O este centrul cercului circumscris, iar centrul celui de-al doilea cerc Lemoine
este chiar K. Varezulta ca axa radicala a cercurilor Lemoine este perpendiculara

pe linia centrelor LK, deci pe dreapta OK.

Propozitia 1.
Axa radicala a cercurilor Lemoine este perpendiculara pe dreapta OK

ridicata in centrul simedian K.



Demonstratie.
Fie A, A, antiparalela la BC dusa prin K, atunci KA, este raza R, a celui
de-al doilea cerc Lemoine; avem:

abc
a?+b2+c?2’

R, =

Fie A} A} paralela lui Lemoine dusa la BC; evaluam puterea lui K fata de

primul cerc Lemoine. Avem:
KA} - KA, = LK* — R} . (1)
Fie S piciorul simedianei din 4, rezulta ca:

KA} _ AK _ KA,
BS AS sc '

Obtinem:
KA, = BS - Esika, = s¢ - 2%,
AS AS

dar BS _ c? i AK _ b?+c?
SC 2 P As  atiprict



Deci:

AK)2 __ —a?b?c? (b%+c?)?
AS (b2+c2)2 (a2+b2+c2)2

KA, -KAj = —BS-SC-( =-RZ. (2

Construim perpendiculara in K pe linia LK si notam cu P si Q intersectia
ei cu primul cerc Lemoine, vom avea KP - ﬁj = —sz, pe de alta parte, KP =

KQ (PQ este o coarda perpendiculara pe diametrul ce trece prin K).

Rezulta KP = KQ = R, deci P si @ se gasesc pe cercul al doilea al lui

Lemoine.

Cum PQ este coarda comuna a cercurilor Lemoine, rezulta ca ea este axa

radicala.

Observatia 1.
Din egalarea relatiilor (1) si (2) sau cu teorema lui Pitagora in triunghiul

PKL, putem calcula R, . Se stie ca:

3a2b?c?
OK? = R? _——,
(a2+b2+c?)2

si cum LK = ~OK, gasim ca:

212 ,2
RZ == |R?+ |,

(a?+b?%+c?)?
Remarca 2.

Propozitia demonstrata privind axa radicala a cercurilor Lemoine este
un caz particular al urmatoarei propozitii a carei demonstratie o lasam pe

seama cititorului.



Propozitia 2.

Daca C(0.,R,) si C(0,,R,) sunt doua cercuri astfel incat puterea
centrului 0, fatd de C(0,,R,)este —R?%, atunci axa radicald a cercurilor este
perpendiculara in O, pe linia centrelor 0, 0,.
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